seedocx.com : Comparaison de nombres et
inégalités

Tronc commun Sciences BIOF

Exercice 1

Comparer les nombres A et B dans les cas suivants :
1) A=1+3V2; B=3V3
2) A= -5\3; B=—6V2
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5 A=va—-b;B=+ya—-vb (0<b<a)

Exercice 2
Soient :
9
A:3\/1_—\/ﬁ+2\/; et B =3+ VI —2/2
1) Montrer que A — B = 4/2 — 2V/7.

2) Comparer A et B.

Exercice 3

On considére a = 2v/5 — 3v/2 et b = /39 — 124/10.

1) Montrer que a > 0.
2) Calculer a? et b*.

1
3) Comparer a et b puis — et 5
a

Exercice 4

Soient @ > 2 et b > 2. Onposex:\/a—l—\/l_)ety:\/%—i—l.
1) Montrer que 22 — y* = (a — 1)(1 — b).
2) Comparer x et y.
3) Application : comparer V3+vV2+1 et V6.
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Exercice 5

Soient # > 0 et y > 0 tels que 2 + y* = 2.
1) Montrer que (z + y)? = 2(1 + zy).
2) En déduire que z 4y > /2.

Exercice 6
1) Soit @ > 1. Montrer que a® > a.

2) Soient x > 1 et y > 1. Montrer que x + y < 2zy.

Exercice 7

Montrer que pour tous réels x,y :

x+y)2<x2+y2

2+t > 2zy; (x+y)® > day; ( 5 5

Exercice 8
Soient x > 0 et y > 0. Montrer que :

T +y > 2 /xy; E~|—g22
Yy e
Exercice 9

Soient a, b, ¢ trois réels. On pose A = a? + b> + ¢ — ab — ac — be.
1) Montrer que 24 = (a — b)* + (b — ¢)* + (¢ — a)*.
2) En déduire que ab + ac + be < a? + b* + 2.
Exercice 10

Soient 3<a<9et2<b<7. Encadrer :

a+b;, a-—0b; 2a+3b; 2a—5b; %; a® + b
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